OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA CLUJ -20.02.2026

Barem clasa a V-a

DN OFICHUL ccuueenririiiiiiinnniiicniissnntnnecssssssssnncssssssssnessssssssssnessssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssses 10p

Subiectul 1. (25 puncte)

a) Aflati ultima cifra a numarului
A =112 + 1213 + 131 4 1415 + 1516 + 1617 4+ 1718 4+ 1819 4+ 1920

b) Aflati cel mai mic numar natural cu proprietatea ca suma cifrelor sale este egald cu 2026.

Solutie:
Q) UA) = U +2494+44+5464F94F 2+ 1) =9ttt saenns 10p
b) Pentru a determina cel mai mic numar natural cu aceasta proprietate trebuie sa avem cat mai multe cifre de 9......5p
deoarece 2026 = 9 - 225 + 1 rezultd ca numarul trebuie sa aiba 225 de cifre egale cu 9 si una egald cu 1 ........... S5p
Numarul cautat €ste: 1 999...999 ..uueiiecsrsnrecsssssressssssssssssssssssssssasssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssassssssssssssssssssssss S5p

de 225 ori

Subiectul 2. (25 puncte)

Fie numerelea = 1+-2-3+ -+ -2026si b = (6%)37:4111,
a) Aratati cd numarul b este patrat perfect.
b) Daca N = a + 2026, determinati restul impartirii lui N la 5.

c) Aratati cd numirul M = a + b + 22926 nu este patrat perfect.

Solutie:
a) 111 =3-37 = b = (65)37: 4111 = [(62)3]37: 4111 = 36111 4111 = QUUL__meeeeeeemmsssenn 5p
T D = (BI1)2 PPl e se e e s e e s e e e e e s e e e e e e e e e e e e 2p
b)N=1-2-3- -+ -20264+2026=5-(1-2-3-4-6- -+ +2026) + 5405+ 1 cceceecrererrreereccurcraccarcence 3p
N=5-(1-2-3-4-6- - '2026+405)+\}J ............................................................................................. 2p

c r

= restul IMPATHIrii [UL N 12 5 €SIE 1 cuervecrerssensecsenssensuecsenssesssnsssnssesssesssnssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssses 1p
Qu(@ =u(1-2-3-4-5-6- - -2026)=0 3p
U(D) = U(9IIL) = Oneerrrerecrerrenenessessessesessessssesessesessessesssssssessessssessessesssssssesssssssessessssessessssessessessssessessensaneses 3p
U(22020) = 4..eeeeeeeerereresseresesessssssesesessssssesesessssssesssssssssssesesessssesesssssssssesesessssssesesssessasesesessssssesesessssssssesesessnssnens 3p

= U(M) = 3 = M NU €StE PALIAL PEITECT.cerrerseserssssarssrsasssnsssssssssssasssssasssssasssssssssssssssssssssasssssnssssssssssossssassassassassns 3p



Subiectul 3. (20 puncte)

Trei bluze identice, doua fulare identice si o vesta costd 304 lei. Calculand o treime din pretul unei bluze,
jumatate din pretul unui fular si o sesime din pretul vestei se obfin rezultate egale. Ce pref are fiecare obiect?

Solutie:

Reprezentam cu un segment o treime din pretul bluzei, jumatate din pretul fularului si o sesime din pretul vestei ............ 4p
Pretul bluzei Tnseamna 3 segmente, pretul fularului 2 segmente si pretul vestei 6 segmente .............ccoeveiieiiiieiinnnnn. 4p
Pretul a 3 bluze inseamna 9 segmente, iar preful a 2 fulare 4 SEZMENtE ...........couiiiitiiiiii i e 4p
Pretul total Tnseamna 19 SEGMENLE. .........ouinit it ettt et ea 2p
Un segment este echivalent cu 304:19=10 161 ..ottt et eaee 2p
Obluzd are preful 3-160 = 48 Lol .. ... e 2p
Un fular are preful 2160 =32 1l ..o.iviii e e 1p
Vestaare preful 0-10 =00 1ei. ... e 1p

Subiectul 4. (20 puncte)

Se considera sirul 1, 3, 4, 7, 1, 8, 9,..., unde orice termen, incepand cu al treilea, este egal cu ultima cifrd a
sumei ultimilor doi termeni precedenti. Notdm S,, suma primilor n termeni ai sirului.
a) Aratati ca S,5 este patrat perfect.

b) Determinati n astfel incat S,, = 2026.

Solutie:

a) Sirulcontine 1,3,4,7,1,8,9,7,6,3,0, 2, 1,3, 4, e 3p
Observam ca termenii sirului se repetd dupa termenul al 12-lea. ... 3p
25 =12-2+ 1, deci vom avea doua grupe complete de cate 12 termeni si ITncd un termen...............cccccoeeeen... 3p
S)s=2-(1+3+4+74+1+849+7+6+3+9+2)+1=121 =112 careeste P.p. ....ceeeverrreeen.... 3p

b) 2026 = 60+ 33 + 46, deci avem 33 de perioade complete, adica 33 - 12 = 396 termeni............c.ccce.e.... 3p

46 =14+3+4+7+1+8+9+7+6,adica 9 termeni............ouimiiiiiiiiieeieceeee e e 3p

Vom avea 396 4 9 = 405 teIMNCNI. ... ... oo iiiiiieieieieeeeeeet ettt s e s et s s beseeseseesesessesese e e s e 2p



